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Anexo 1

Pretendo mostrar que se o BC se desviar da estratégia de equilibrio,
adotando P:=0 para todo t, ele ira auferir um payoff arbitrariamente préximo ao
de Ramsey quando o tender a 1. Desse modo, como em equilibrio ele obtém um
payoff ao menos igual ao auferido em qualquer desvio, o payoff de Ramsey se
constitui em um limite inferior para o payoff de equilibrio do BC oportunista.

O payoff instantdneo do BC no instante t é representado por B {Te:P:.82).
Essa funcao representa o payoff esperado do BC oportunista, antes da realizagao

do choque 6. Os inputs de R sdo:

e : ¢areputacdo do BC, ou seja, a probabilidade que os agentes atribuem

do BC ser do tipo oportunista

e P:¢aacdo que os agentes esperam que o BC do tipo oportunista adotara

e P: ¢ a acdo efetivamente tomada pelo BC oportunista. Em equilibrio,

evidentemente #= =

A funcdo R ¢ dada por:

RTe o 05 = = [(1 -;F}:j(i:f + T’f"ﬁ - g + (l ;F}:j(éf + @4- g + %;(1,5515 + (1 - F;i-)(ﬂ,Eﬁ}ﬂ}

O payoff esperado de Ramsey, representado por vg ¢ dado por:
= - [(%)(y-g)' )=+ m._:.b,z}

Desse modo, se o BC se desviar do payoff da agdo prescrita no equilibrio e

adotar P:=0, o seu payoff esperado H€T= ¥ 5 = 0J ir4 diferir de vg somente pela

Tefed
expressdo 2 presente em dois termos quadraticos. Assim, se a reputacao m; ou

a agdo prescrita no equilibrio p; forem iguais a zero, o referido desvio produzira



PUC-Rio - Certificagao Digital N° 0510702/CA

76

um payoff instantdneo igual ao de Ramsey. Adicionalmente, o payoff
Holite W wE = 0) ¢ arbitrariamente proximo ao de Ramsey quando w, e/ou py
forem suficientemente préximos de zero.

{1- 5}25:'31:-1';-.'#;-,#;]

Como o payoff intertemporal ¢ dado por =] , temos
que se o payoff instantaneo se diferenciar de vg por valores iguais ou menores que
€ em todo t, o payoff intertemporal também se diferenciard de Ramsey por um
valor menor ou igual a €. Ou seja, ndo precisamos que a diferenga para o payoff
de Ramsey instantaneo tenda a zero no infinito. Basta que possamos limita-la
arbitrariamente ponto a ponto em toda a trajetoria, a menos de um numero M de
periodos que possuem participacdo arbitrariamente irrelevante no payoff total.

Evidentemente, esse M dependera monotonicamente de 6.

Passos da Demonstragao:

e Existe 1 para o qual R(z**,p,p*=0) ¢ arbitrariamente proximo de
Ramsey. O mesmo vale para todo R(7",p, p*=0) com < 7",

e Tome um p™" para o qual a diferenca entre R(m,p™", p*=0) e o payoff de
Ramsey seja arbitrariamente pequena para qualquer 7.

e Tome um p<p™. Seja N o niimero de periodos com p>p" para que a
esperanca de m, avaliada sob a estratégia de se desviar para p*=0, seja
igual a T**,

e Para cada §, existe um numero de periodos M com payoff arbitrariamente

irrelevante.

e Tome um 6 em que M>N.

Ao escolhermos um & em que M>N e, ao mesmo tempo, trabalharmos com
um p"<p™", temos que, ponto a ponto, o payoff ira se diferenciar do de Ramsey
por um valor arbitrariamente pequeno, a exce¢do de N periodos. Mas o d ¢
escolhido de forma que, multiplicado por (1- 9), o payoff de N periodos tenha
impacto arbitrariamente pequeno no payoff intertemporal.

Como a funcao R ¢ concava em =, a incerteza sobre essa variavel reduz o
payoff esperado. Seja F(m) a c.d.f. de m. Denote por G(r) a fun¢@o que coloca toda

a massa de ™ em seus dois pontos extremos, 0 e 1, preservando a sua esperanga.
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Conforme Mas-colell (1995), G(n) ¢ uma mean preserving spread da funcao F

original. Portanto temos que:

[ 2Gr0i6e s [ 260 06F6

Desse modo, se o payoff de se desviar para p=0 estiver arbitrariamente
proximo a Ramsey sob a distribui¢do G, fica estabelecido um limite inferior
arbitrariamente proximo a Ramsey para o payoff do BC sob a distribui¢ao
verdadeira F. Devemos entdo, procurar um 6 que induza payoffs arbitrariamente

proximos a Ramsey sob a fun¢ao G.



